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he Dy ETZ SPEAK: 


Efinitio I. Per quadratum internum intelligo illud, cujus latus 
eft ad diametrum Circuli ut 3. ad 4. Si ergo hac eft 8, 12, 
16; ert ilud 6, 9, 12. 


Definitio II. Semicirculum, cujus area inveftigatur per Ta- 
tionem diametri ad peripheriam ut 9: 28, voco defetlivum و‎ quia 
deficit à vcra magnitudine ob defe€tum, per quem peccat peripbe- 
ria. Contra Semicircu um , qui indagatur per rationum ut 7: 22s 
nuncupo excefivim, quia excedit veram megnitudinem ob exceflum 
peripherie. 


Definitio. III. Tunula Hippocratis Chii eft figura Curvilinea 
2. arcubus comprehenfa, nempe: Semiperipheria A D B Circuli mi- 
noris, &-4ta parte peripherim A E B Circuli maioris. 


Theorema 1. Lumule Hippocratis A DB E A eft equalis Tri- 
angulo ABF, cujus bafis 4 B efl Diameter Semicirculi AD BA, 
altitudo radius C F. 


S Demonfiratio. Sint diametri a, & b, E exponens 
rationis m: erunt peripherie ma, & mb, & arte. 
Circulorum inter fe ut ma?: mb?; feu dividendo 


i 4 4 
" utrinque per m, ut a: bz. h. c. ut quadrata ra- 
* * 

diorum; fed quadratum radii A F, utpote hypo- 
B thenufæ eft = quadratis Cathetorum A C, & CF 
per confüu&ionem aqualium : confequenter duplum quadrati radit 


AC. Ergo Circulus radio AF defcriptus eft quoque dupius Circuli 
radio AG defcripti, & quadrans AEBF A — Semicirculo A DB A. 
Ablato igitur. utrinque Segmento communi AE BCA, remanct Lu- 
mula ADBEA = Triangulo A BF, 


Corollarium.: Ut ergo reperiatur arca Lunule; neceffe cft mul- 
tiplicare dimidiam bafin Trianguli, h. e. radium A C per altitudi- 
nem GF, h. e. ob aequalitatem per cundem radinm- A C. Quamobrem 
Lunula eft = quadrato radii, quo fubtrafto à Semicirculo remanet 
Segmentum, quod proinde eft complementum Lunule ad Semicircu- 
lum: & in hoc fenfu accipitur hic Segmentum, quod fubdu&um à 
Semicirculo relinquit vicifim Lunulam. 


Theorema IL. Segmenta funt ad Lunulas fuas ut 9. ad 16. 


Demonfiratio. Ares Semicirculorum componuntur ex Lunula 
& Segmento, & funt inter fe ut quadrata diametrorum : Lunule , 
que nihil aliud funt nifi quadrata diametrorum divifa per 4, exi- 
itunt in eadem ratione: nam fi 2. numeri dividantur per eundem 
jtium, quoti emergentes funt inter fe ut illi. Ergo etiam Segmen- 
ta funt inter fe ut quadrata diametrorum : Si enim- partes ablate 
( Lannie) eandem habent rationem و‎ quàm quantitates. integre ( Se: 
micireuli, ) etiam partes refiduz ( Segmenta ) candem rationem. ha. 
bent, quàm quantitates integræ.. Quoniam porro 2. rationes cidem 
tie equales funt ctiam — inter fe; evidens eft Segmenta elle 
inter fe in ratione Lunularum. Eft itaque Segmentum X ad Segmen- 
tum y — Lunulz a? ad Lunulam be, € alternando X: aż — y: b*, 


a F 4 
Ergo Segmenta omnia ad Lunulas fuas eandem rationem habent. Sit 
jam diameter Semicirculi 6, & denominator fra&ionum fpuriarum in- 


ter Segmentum defectivum 4g, E exceffivum ?$ inveniendarum = 48: 


reperientur 6 fraftiones intermedie, quarum ima eft 743, € ultima 


246, que formant totidem cum Lunula 9» rationes inter fe diverfas. 


Pofitis porro diametro — 5, & denominatore fraćtionum inter Se- 
mentum defeétivum: 125, € exceffivum 22° inveniendarum — 64, re- 
35? 353 — 


periuntur 6 fraftiones intermedia, quarum ıma eft 233, & ultima 


222, que cum Lunula 24 conftituunt quoque 6 rationes inter fe dif- 
ferentes, Deinde inter Segmentum defcótivam 5, E exceflivum $ Sea 
micirculi , cujus diameter eft 2, inveniuntur pofito denominatore 6245 
10 fraćtiones intermedia, quarum ıma $42, & ultima 35%, que cum 
Lunula = r, totidem efficiunt rationes inrer fe diverfas, Tandem 
inter 


inter Segmentum defe&ivum 42, & exceffivum 3 Semicirculi, cujus dia. 
e meter eft 1, inveniuntur pofito denominatore 1280, §. fraftiones intera 
medie, quarum ima 7445, & ultima „335, que cum Lunula à, toe 
tidem conftituunt rationts, que omnes inter fe differunt. Conferen= 
do tamen rationes feriei 1mæ cum rationibus ferici 2da, 3tiæ, & 4tes 
inveniuntur 4 earum inter fe zquales, nempe $: و‎ — 73g: *3 = 
851: I = 383: 2: nam multiplicando terminos rationis 1me per 43, 
zda per 64, 3tix per 624, & 4tæ per 1280, ac dividendo deinde hos 
novos terminos rationis ime per 27, 2de per 25, 3tiz per 39, & 4te 
per 20, reperitur queliber ut 9: 16. Cum ergo in hac quadruplict 
ferie fraGionum nulle alie ad 4 Lunulas 9, 78, 1, & Z, candem ha- 


| = beant rationem; quam 243, 225, 333, & 583; evidens eft, etiam nul- 
È 
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las alias, quam has effe poffe Segmenta, & quia porro omnes alia. fc- 
ries, quotquot dari poffunt, hanc rationem habent communem; palam 
eft, omnia Ségmenta effe ad Lunulas fuas ut 9: 16. 


Scholion I. Querendo ad 9, 28 & diametrum datam e. gr. 

6, numerum tum proportionalem y innotefcit peripberia 3°3, que mul- 

f tiplicata per gvam- partem diametri $ patefacit Semicirculum defeti- 
|- vum 992. Subtratta ab hoc Lunula 9 > 64%, relinquitur Segmentum 
© defeGtivum 352 = 43: fratlio buic equalis, & babens pro denominato- 
re 48, eft 24°; cui fi addatur 41» babetur fraćlio *$$, aliquanto ma- 
jor quam Segmentum defeGtivum 43. Addatur. deinde fuccefive z, O 
babebuntur 6 Segmenta intermedia , antequam perveniatur ad frattio- 
nem = Segmento exceffivo 3%, quod reperitur ficut defetiivum, cum bac 
folüm differentia, quod peripheria invefligatur inferendo: ur 7 ad 22, 
tta diameter data 6 ad peripberiam quafitam "33.  Fratho babens pro 
denomiuatore 48 و‎ & aquipollens Segmento exceffivo 3$ reperitur per 
banc analogia: ut 7 ad 36, ita 48 ad 24$ 6$ dez. Proinde omittendo fid- 
&ionem fratlionis, nempe $ de 41 babetur fraćlio 24$ paulo minor, quam 
Segmentum excefivum *$. Ut deinde prodeat eadem aequalitas rationum 
| in ferie quacunque fratiionum intermediarum; neceffe efl nti denomina- 
۱ tore divifibili per 16, & quidem non minori quam 16, fi diameter eft 
numerus par; at fi eft impar , utendum eft denominatore divifibili per 
64, nec minori, quam eft bic numerus. Tandem potefl denominator 
۱ omnium fra&ionum cujuscunque feriei effe femper, & fine ulla reftri= 
f ćlione 64. Interdum reperiuntur prater rationes ut 9: 16, adbuc alia 
inter fe equales و‎ fed quia non funt feriei cuicunque communes ; ne- 


queunt effe vera, 
Scho- 


~ 


E Scholion IL: Subtralło Segmento 33 4 Semicirculo exceffivo "1, 
cujus diameter eft 2, relinguitur Lunula excefiva 1135 ablato werd دوع‎ 
dem A Semicirtulo defetlivo 1$, remaner Lunula defeGiva 143, Quo 


e : y : ; : 
niam 223 eff major, quàm Lunula vera, HE minor, quan defelti- 


Semicieculo defectivo 5$, remanet Lunula defebliva 143: quia autem 133 


eft major quàm Lunula vere, Tig minor quam defetliva 143; nes 
5 n e = f Se 5 
quit vera elle aka, quam 133 — 4. Enimuzro cum Semicirculi tam 
excelivi, quam defeótivi fint fali; Lunula autem 1, & 4, ex dis, © 
Segmentis invente, vere; & impoffibile fir, ut ex omnibus falfis alia 
quid veri ernatur; palam eft Segmenta 5%, @ 2, qua funt ad Lunu- 
las ut 9: 16, eff vera. En confirmationem miram Tbzorematis pre. 
cedentis , ad quam accedit fequens mirificentior, & quidem Univerfa- 
lis: datis diametris e. gr. 7» & 95 atque Segmenlis “tz 6122 repe- 
riuntur inter 12. rationes foriel ime, & 20. 202, quas Lumule inter 
defetlivam, & exceff vam intermediz haben: ad fua Segmentay tantum 
2. equales, nempe: "ig: "åa — 1236: 722. fiquidem multiplicando att- 
bas per 64, & dividendo terminos 1m2 per 49, & zde per gv; utra- 
que deprehenditur ut 16: 9. Sunt igitur 18% — 122, & 1225 — 207 
Lunula wera, ueque de boc dubitavi otel, fiquidem pofitisradis 1, dv 
23 quadrata eorum necef[zrio ell debent 52 > 122, d» dog 
Quoniam ergo Lunula bae Methodovex Segmentis invente, fuut. vera; 
evidens eft etiam Segmenta eadem Metbodo ex Lunulis inventa , effe 
3 vj 
mera. Quis erit igitur tam infanus y ut, quod arguendo evertere non 
otefr, tanquam ridiculum contemnat, aut ineptiis refertum aliorum 
> 1 
rifui exponat. 


1 


Corollarium F. Eft itaque Segmentum ad 16, o, E quadra- 
tum radii dati ¿tum proportionale , quod additum Lunule manifeítat 
Semicircalum, cujus duplum eft area Circuli, Quoniam autem Semi- 
circulus eft numerus perfecte quadratus; palam eft radicem ejus effe 
latus quadrati ei zqnalis. Quodfi huic radici jungatur ad angulum restum 
latus ci =, ducaturque hyporhenufa; ett hee latus quadrati integro 
Circulo equalis, quod etiam reperitur, quaerendo inter dimidium ra- 
dium, & peripheriam in lineam ream cxtenfam,-lineam mediam geo. 
metrice proportionalem. Hac methodo. quadratur Circulus, 6 qua- 
dratum ci — conítruitur. Ergo perfc&a - Circuli quadratura hic ha- 
betur, 

Scho- 


—Á 


TET NICHE SI SUNE 


Scholion. $i Circulus radio irrational: deferiptus commutan- 

dus fit in quadratum 3 inveftigetur per Corollarium, præcedens. latus 
uadrati equalis Circulo و‎ cujus area eff cognita; deinde gueratur ad 
qu gq j 77 
diametrum. Circuli. cogniti, ad latus quadrati SØER aqualis, & ad 
diametrum irrationalem Circuli commutandt in quadratum , linea Ata 
proportionalis , qua erit latus quadrati quafiti. 

Corollarium II. Pofita diametro و8‎ quadratum ejus e(t 64, 
Lunula 16; quadratum internum 36; & Segmentum 9. Eft ergo Lu- 
nula 4ta pars quadrati diametri, € Segmentum 4ta pars quadrati 
interni. 3 

Theorema III. Area Circuli eff media Aritbmetice proportio- 
nalis inter quadratum. diametri, & internum. 


Demonftratio. Semicirculus componitur ex Lunula, € Segmen- 
to, h. e. vi Corollarii precedentis ex 4ta parte quadrati diametri, & 
qua parte quadrati interni. Ergo Circulus componitur ex Semifumma 
eurundem quadzatorum , nempe ex dimidio quadrato diametri, & dis 
midio quadrato interno. Polito igitur quadrato diametri — a?, & qua- 
draro interno = bZ; erit Circulus X — a? t b*; que formula refol- 


vitur in hanc: ;2 X = X — bz, Eft ergo Circulus medius Arithme- 
tice proportionalis inter quadratum diametri, & ınternum. 


Corollarium I. Reperitur igitur area. Circuli exafte addendo 
quadrato diametri quadratum internum, & fummam dividendo per 
z. Hac ratione denuo habetur perfeéta Circuli quadratura, & qui- 
dem ut antea independenter à rationc diametri ad peripheriam. 


: Corollarium 1I. Quoniam Circulus eft — Triangulo, cujus 
bafis eft peripberia im lineam re&am extenfa , & altitudo radius”; 
evidens eft divisà areå Circuli c. gr. $0. per dimidium radium 2 
prodire. peripheriam 25, .cujus quadratum in Jincam réótam extenfe 
eft 625. Eft igitur quadratum diametri ad Arcam Circuli ut 64 
ad ear & qusdratum peripherie ad candem ut 625. ad soi vel di- 
videndo utrinquć per 25, ut 25. ad-2. Hinc data area’ Circuli 
reperitur peripheria inferendo : ut 2: 25, ita area data ad qua- 
dratum péripheriæ ; cujus radix "e(t peripheria quefita. > ‘Diameter 
vero reperitur per hanc Analogiam: ut 50 ad 64, ita Area data 
ad quadratum diametri, cujus radix eft diameter quzfita; Data au- 

tem 


tem peripheria vel diametro invenitur Arca Circuli per hanc pro- 
portionem: ut 25 ad z, ita quadratum peripheriz date ad Arcam 
Circuli quefitam; vel ut 64 ad 50, ita quadratum diametri date 
ad Arcam quzfitam. > Tandem Area Circuli habetur multiplicando 


peripheriam per dimidium radium; fcu 4tam partem diametri ; fcu 


totum radium per dimidiam peripheriam و‎ quia Arca Trianguli pro-. 


dit eadem , five bafis tota multiplicetur per dimidiam altitudinem 5 
five tota altitudo per dimidiam bafin. 


Thcorema IV. Sphere funt ut Cubi diametrorum. 


Sphera. æquatur 2 Cylindri eandem cum ea bafin, & alti- 
tudinem habentis: proinde prodit. ejus foliditas multiplicando Circu- 
lum maximum Sphere per 2 diametri; vel totam diametrum per 2 
Circulismaximi,… Pofitis igitur, diametris = a, & b: erunt Circuli 


maximi maż, & mb*, qui multiplicati per $ diametri exhibent Spheras 


4 4 
2ma*, & zmb?, que redu@e ad minores terminos funt inter fe ut 


12 
mai: mb3, & multiplicata. porro per 6, ac divife per m, ut a3: b5, 


$ 6 
h. e. ut Cubi diametrorum, 


Corollarium I. Quoniam Sphera eft = pyramidi, cujus معط‎ 
fis fuperficies, & altitudo radius Sphere; palam eft divifa (olidita= 
te Sphere ma? per atiam partem radii, feu 6tam diametri a ha- 


6 6 
beri fuperficiem 6ma? = mag, b. e. fatum cx peripheria in dia- 


6a \ 
metrum , quod multiplicatum “per 6tam partem diametri a manife- 


6 
«Stat denuo foliditatem Sphere ma3, Hinc multiplicando peripheriam 


6 
€. gr. 25 per diametrum 8, prodit Sphere fuperficies 200, que 


duéta in. Sextam partem diametri 2, exhibet foliditatem Sphere 
266 $. 

Corollarium II. Si diameter Sphere 8, repetitur Cubus 
ejus $12. Eft ergo Cubus diametri ad foliditatem Sphere ut $12; 
266%; Sive multiplicando utringue per 3, & dividendo deinde per 

3?» 


1 
| 
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32, nt 48: 25. Proinde foliditas Sphera aliter invenitur | queren- 
do ad 49, 25, & Cubum diametri date numerum 4tum geometri. 
ce proportionalem. f 


Jam ergo- palinodiam Cane Zoile, fi in numerum Ampul- 
latorum me referendum cenfnifti و‎ fiquidem, he pagine nihil nifi 
veritates Sole. meridiano clariores , ac demonftrationes geumetricas 
confequenter &, inviétas obtutui tuo offerunt. uodfi nihilominus 
tam perfriéte fis frontis, ut ctiam hac per hyperbolen à mc pro- 
lata effe affirmes; tuarum partium eft, loco Cachinnonis exhibere 
te Gcometram gravem و‎ veritatis amantem ,. moderatum , ` &. rcfu- 
tantem me ferio, folide , & diredè, non confngiendo ad An&ori- 
tatem Archimedis, Culenii, aut Metii و‎ quam hic non agnofco و‎ 
etfi viros illos maximi faciam: non juravi enim cum difcipulis Py 
thagore in verba magiftri; Sed potius cum Seneca fari foleo : nul. 
lius nomen fero, nemini fum mancipatus, multum aliis tribuo, ali- 
quid & mihi vindico. | In opufculo de perfe&a. Circuli quadratura 
anno Superiori edito fufficienter demonftravi و‎ peripheriam femper 
peccare in exceffu ; Sive inveftigetur per bifcétiomem arcuum, & la- 
terum Polygonorum ; Sive per Canonem sinuum: proinde crambe 
non eft recoquenda. Neque recurrendum eft ad impoffibilitatem 
perfette Circuli. quadratura:; quippe ‘que false a te fopponitúr ; 
nullibi autem demonftratur. Vid. R. P. Taqueti Geometriam pra- 
éticam li re f. 84. im Scholioy R. P. Nakcyanowiczii Phil: Dot. 
& Math. Profefforis in Univerf. Vin, Theorema 72: Perfetta Ciro 
culi quadratura eft poffibilis ; & aliorum. Forfitan jam nunc re- 
fpondebis, eam effe impoflibilem non quidem abfolute, fed tantum 
refpe&ivé ; feu relate ad illos, qui de ca indaganda funt folliciti و‎ 
at non poteft tc latere , Majores noftros idem fenfide de arcanis 
adimendæ (alfedinis aque maritime, & inveniende longitudinis lo- 
corum in mari; de quorum pofteriori Varenius in Geographia fua 
inquit : Palma im medio pofita efl و‎ rapiat و‎ qui potefl ; & tamen 
Problema utrumque hac noftra tempeftate feliciter ftit folutum; ad 
quod accedit nunc folutio 3tii, quod propemodum bis mille annis 
ingenia torfit Mathematicoram.’ Agedum ergo Zeile! fpeltandum 
prebe, quantum “rationibus efficere valeas, nom autem affeTibus و‎ 
qui dedecent Virum eque ac homuncionem. Nobile vincendi genus 
eft fe vincere poffe : Candida pax homines, fed decet ira feras. 

uo ad me, fi inciderem in Auctorem, qui glaucoma aliis vellet 
objicere , tantum abeft, ut ci fuccenferem و‎ ut potius omnes inge- 
nii 


nii nervos intenderem , ad patefaciendas cjus abfürditates, ne vis 
deatur fibi nimis fapiens: idem ut & tu facias,, te etiam atque 
etiam rogo. Gonvićtus a tc inéptiarum , € hallucinitionis و‎ fpondeo 
non folùm equo animo laturum me exprobrotiones tuas; fed etiam 
folaturum me tibi ‘mul@am ab Arbitris noftris mihi pro crimine 
oftcntationis irrogandam. ^ Veruntamen fi data. fuit tibi quondam 
( ut verbis utar illuftris Wolfii , qui nomen fuum immortalitati 
confecravit ) docendi «quidem, fed non feiendi Mathefin potcitas ; 
præftabit tácere, quàm palmam" velle mihi reddere dubiam , ne ap- 
plicari poffint tibi proverbia: “Si tacuiffes Philofophus ( Geometra ) 
manffes. Vana fine viribus ira: vana & fine feientia fufficienté 
refutatio. Interim fi prejudiciis -& affeGibus occupatus vis imivari Ci- 
ceronem , qui inquiebat fe melle errare cum Platone, quàm recte 
fentire cum aliis, per me licec; "Pelle fuum cuique eff, nec voto 
vivitur uno. Non indigeo füffragio tuo”, fiquidem jam natis fum 
Viros eruditos, qui à moribus animi, 8 partiuni Radio liberi mihi 
fuffragantur, adeo ut tuto confidere queam; hocce fcriptum ab omni- 
bus, qui ei examinando funt pares, iri approbatum. Tandem ne 
jam nimius effe ”videar ; hifce verfibus epilogo meo finem impono. 
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Si cernis titulos hic و‎ qui tua lumina ledunt و‎ 


Zoile و‎ quid mirum! difplicet omne tibi. 
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